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XL OPM - 2° Eliminatéria - 15.1.2025 - Categoria Junior - 6°/7° anos

Questdo 1:

Sugestdes para a resolucdo dos problemas Ccada opgageorsta: 4 pontos
cada opgdo errada: -1 ponto

Questdes 2, 3, 4: 8 pontos cada

1. (o) OpcdoB. (Como 21 =943 x4, havia 4 carros, logo vieram 21 —4 x 4 = 5 pessoas na carrinha.)
() OpcdoE. (Cada palito mede x = 7,5 c¢m pois o perimetro € dado por 40 =4 X x + 2 X 5.)
(c) Opgdo A. (para manter a proporcao %—é = 1/14%, devem ser adicionadas x = 7/36 colheres.)

(d) Opgao C. (A drea total é a soma da drea externa (6 x (32 —12)) com a drea dos buracos (6 x 4).)

2. Solucdo 1: Como os friéingulos sé&o todos iguais, a hipotenusa de cada um

deles mede 4—50 = 8 cm. Consideremos [ABC], retangulo em B e tal que B

AB = BC, um desses friangulos. O lado [AC] mede 8 cm como vimos

anteriormente. Seja agora M o ponto médio de [AC]|. Como [ABC] é 4&
isosceles, BM é a mediatriz de [AC] e é a bissetriz de ABC' e portanto A c

CBM = % = 45° = MCB. Logo [CMB] & isosceles com BM =
MC = ? =4cm.

Podemos entdo concluir que Area[ABC| =
Logo a drea da figura & 16 x 5 = 80 cm?.

ACxBM __ 8x4 __ 2

Solucdo 2: Como os fringulos séo todos iguais, a hipotenusa de cada um
deles mede % = 8 cm. Juntando quatro triéingulos pelos seus adngulos

retos, obtemos um quadrado de lado 8 cm. Portanto, a drea de cada
2

fringulo é 1= 16 cm?. Logo a drea da figura é 16 x 5 = 80 cm?.

3. O numero 1 estd ligado aos nimeros 2, . . . , 14, logo estd na Unica bola com 13 ligagoes.
O nUmero 2 estd ligado aos nimeros 1,4, 6, 8,10, 12, 14, logo estd na Unica bola com 7 ligagodes.
O numero 12 estd ligado aos nimeros 1, 2, 3, 4, 6, logo estd na Unica bola com 5 ligagdes.

A bola colorida estd ligada ao nimero 12, logo é um divisor de 12, diferente de 1 e 2, ou seja, tem o nimero
3.4 ou 6.

O numero 3 estd ligado aos nimeros 1, 6, 9 e 12; o nimero 4 estd ligado aos nimeros 1, 2, 8 e 12; o nUmero 6
estd ligado aos nUmeros 1, 2, 3 e 12. Portanto os nimeros 3, 4 e 6 estdo em bolas com 4 ligagdes, estando as
bolas 3 e 6 ligadas entre si.

Portanto, a bola colorida tem o nimero 4.

Nota: Podem ser ainda deduzidas as posicdes dos nimeros 3, 6, 8,9, descritas na figura seguinte:




4, Um ndmero N é a soma de dois inteiros consecutivos n e n + 1 quando N = 2n + 1 é impar.
Um nimero N é a soma de trés inteiros consecutivos n — 1, nen + 1 quando N = 3n & mdltiplo de 3.

Um numero N é a soma de cinco inteiros consecutivosn —2,n—1,n,n+1en+ 2 guando N = 5n é mdltiplo
de 5.

Os multiplos impares de 3 e 5 s@o os nimeros da forma 151, com n impar. Como queremos nimeros menores
que 1000, entdo n < %, ouseja,n < 65.

Como ha 33 nimeros impares até 65, entdo hd 33 nimeros menores que 1000 com a propriedade indicada:
15,45, ...,975.
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