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Questdo T:
cada op¢do correta: 4 pontos
cada op¢do errada: -1 ponto
Questodes 2, 3, 4: 8 pontos cada

1. (@) OpcdoD. (As dimensdes dos paralelepipedos sdo 1,4,32 e 2,8,8, respetivamente, logo a drea da
superficie exposta € 2 x (128 +32+4 464 4+ 16 + 16) — 16 — 2 x 4 = 496.)

(b) Opcdo C. (Se um pentagono tivesse quatro dangulos retos (consecutivos), entdo o primeiro e o
quinto lado seriam paralelos. FE fdcil construir um pentdgono com trés angulos retos.)

(©) Opcdo D. (Para estar afastada 30m, ela tem que estar a 50 passos da partida. FEla salta pela
primeira vez quando estd afastada um passo, e depois salta duas vezes por cada passo que se

afasta mais, 99 = 1+ 2 x 49.)

(d) OpcdoB. (Hd 10 maneiras de escolher as duas criangas que recebem as proprias prendas, e duas

maneiras de trocar as prendas entre as outras trés.)

2. Observe-se que se 0 Romeu colocar o algarismo 1 numa caixa que tenha duas caixas & sua direita, entdo ndo

poderd colocar o algarismo 2 na caixa vizinha & direita. Ou seja, a configuracdo

ndo aparece.

Assim, apenas hd dez formas de etiquetar as caixas:

0000000000
0110110110
0110110112
0220220220

2
1011011011 2022022022
1101101101 2110110110
2110110112
2202202202

3. Seja X o ponto de intersecdo da reta C'P com a diagonal [DF'|. Pretende-se provar que X coincide com o

ponto @ e portanto C, P e () sdo colineares.

Os triaingulos isésceles [BC' D] e [DEF] tém um angulo igual a 120° (angulo em C' e em E, respetivamente)
e cada um dos outros angulos mede 30°. No triangulo [C' B P], também isdsceles, uma vez que CBP = 30°,
entdo cada um dos outros dois dngulos mede 75°. Portanto, o angulo DC' P mede 120 — 75 = 45° e o dngulo
CDX mede 120 — 30 = 90°. O triangulo [C'DX] é retangulo em D e o angulo em C' é 45°, logo o outro
angulo fambém mede 45°. Portanto este tringulo é isdsceles e tem-se DX =CD = EF = D—Q Logo os

pontos X e () coincidem.
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4, Vamos comegcar por ver o ndmero de produtos possiveis com 2 dados, sem repeticoes:
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Para ver os produtos possiveis com 3 dados, podemos substituir a linha de cima pelos 18 nimeros diferentes da
tabela anterior, obtendo:

2 3 4 5 6 8 9 10 12 15 16 18 20 24 25 30 36
1 2 3 4 5 6 8 9 10 12 15 16 18 20 24 25 30 36
2 32 40 48 50 60 72
3 27 45 o4 75 90 108
4 64 80 96 100 120 144
5 125 150 180
6 216

Logo temos 40 possibilidades para o produto de 3 dados.
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